1. Pro sdruzenou hustotu pravdépodobnosti f (x,y) = C-sin(x + y) pro x,y € (0, %)

ProtoZe se jednd o hustotu pravdépodobnosti a zaroven plati, Ze ndhodné veli€iny x a y jsou definovdny na intervalu
= jednd se o spojité ndhodné veliciny = musime integrovat

Urcete:

(a) konstantu C
jako je u ndhodné veliciny plocha pod kiivkou rovna 1, tak je u sdruzené plocha pod , plochou* rovna 1.

b d
//f(x,y)dxdy -
//C sin(x+y)dxdy = 1

33
C-//sm(x+y Jdxdy=C- // (sin(x)-cos(y)) + (cos (%) -sin(y))dxdy =
00 0

:C/[ —cos(x)-cos(y))+(sin(x)-sin(y))]§ dy =
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n (T . . _
=C/ —cos(z)'cos(y) + s1n(g)-sm(y) —[—cos(0)-cos(y) |- |[sin(0)-sin(y) || dy =

:C/(sin(y)+cos(y)) dy:C-[—cos(y)+sin(y)]§ =
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V tomto pfipadé je k zjisténi konstanty C integrovat 2x a to pies funkci x a y (je jedno v jakém poradi). Je dilezité
si uvédomit, ze v pfipadé, ze integruji pfes x, jsou vSechny proménné y vlastné konstanta. Z toho diivodu neni
slozité integrovat, jen si ddvat pozor na postup. V tomto pfipadé se nejdiive integrovalo pies x a az poté pies y.
(b) obé margindlni pravdépodobnosti funkce je dtilezité si pama-
tovat vzorecek pro

margindlni  prav-

b z 1 1 dépodobnostni
fly) = /f(x, y)dx = / —sin(x+y)dx= —/ sin(x)-cos(y)) + (cos (x) -sin(y))dx = funkce. V tuto
) 0 2 Z 0 chvili se integruje
1 . x ) pouze podle jedné
= z [(_COS (x) - cos (y)) + (Sln (x) - sin (y))]é = 2 (Sln (Y) +cos (Y)) proménné. Stdle je
n pouzita varianta,
d
1 . 1 . kde neni substi-
0 = [ flunay= [ umtcenar=3 / sin(0)-cos(1) + (cos () sin(V)dy = e, ne
c 0 0 platit, Ze f(y) je to
= 1 — . %_ samé co f(x) jen s
= 3 [(—cos (x) - cos(y)) + (sin (x) -sin(y))]Z (sm (%) + cos (X)) inou promennou
Lze pouZit i substituci kdo chce pouzit

substituci pro
vypocet, lze to
1 jednoduse takto.
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(c) obé podminéné pravdépodobnostni funkce Podminénd prav-
dépodobnost  lze
- opét vypocitat
f(X|y) _ f (x, J’) _ 3 SIn (x + y) _ sin (X +Y) pouze prostym
f (y) % (sin (x) + cos (x))  (sin (x) + cos (x)) dosazenim do za-
. kladnich vzoreck.

flxy lsin(x+y sin(x+y

f(ylx) — ( ) — 2 ( ) — ( )

f  L(sin(y)+cos(y)) (sin(y)+cos(y))





